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ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ Β΄ ΤΑΞΗΣ ΕΝΙΑΙΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 
ΣΑΒΒΑΤΟ 24 ΙΟΥΝΙΟΥ 2000 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ : 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΘΕΜΑΤΩΝ 
 

ΘΕΜΑ 1o 
Α.1. θεωρία, σελ. 84 
Α.2. θεωρία, σελ. 85 
Α.3. θεωρία, σελ. 83 
Β.1. Σωστό το Γ 
B.2. α → 3, β → 1 
Β.3. α → Σωστό   β → Λάθος  γ → Λάθος 
 
ΘΕΜΑ 2ο  
α. Αν  υ = 0 τότε α = 6κ πολλαπλάσιο του 2 απορρίπτεται 

Αν υ = 1 τότε α = 6κ +1 = 2(3κ)+1 = 3(2κ) +1 
∆εν είναι πολλαπλάσιο του 2 ή του 3 
Αν  υ = 2 τότε α = 6κ +2 = 2(3κ+1) πολλαπλάσιο του 2 απορρίπτεται. 
Αν  υ =3 τότε α = 6κ +3 = 3 (2κ +1) πολλαπλάσιο του 3 απορρίπτεται. 
Αν  υ = 4 τότε α = 6κ +4 = 2(3κ+2) πολλαπλάσιο του 2 απορρίπτεται. 
Αν  υ = 5 τότε α = 6κ +5 = 2(3κ+2)+1= 3(3κ+1)+ 2  
∆εν είναι πολλαπλάσιο του 2 ή του 3 
Άρα α  = 6κ +1 ή α = 6κ +5, Zκ∈  

 
β. i.  Αν α = 6κ +1 έχουµε:                                                                                

α
2= (6κ+1)2 =36κ2 + 12κ +1 = 3(12κ2 + 4κ )+1 = 3µ +1,  Zµ∈  

 
ii. Αν α = 6κ +5 έχουµε:                                                                                          

α
2 = (6κ+5)2  = 36κ2 + 60κ +25 = 36κ2 + 60κ  +24 +1 =  

= 3(12k2 + 20k + 8 )+1 = 3λ +1,  Zλ∈     
 
γ. Έστω  x, y  δύο τέτοιοι ακέραιοι. Τότε: 

x2 = 3µ1 + 1,   Zµ1∈  

y2 = 3µ2 + 1,   Zµ2 ∈  
οπότε: 
x2 - y2 = 3µ1 + 1 – (3µ2 + 1) = 3µ1+1 - 3µ2 -1 = 3(µ1 - µ2),  
πολλαπλάσιο του 3. 

 
ΘΕΜΑ 3ο  

α. ∆ίνονται: ( )24,β3α2 −=+
→→

 (1)  και   ( )7,8β3α −=−
→→

  (2) 
Προσθέτουµε τις σχέσεις (1) και (2)   κατά µέλη οπότε: 
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( ) ( ) ( ) ( )1,2α3,6α37,824,α3 −=⇔−=⇔−+−=
→→→

 
Οπότε η (1) γίνεται: 

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( )22,β66,β3

2,424,β324,β31,22
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β. Έχουµε: 
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γ. Έστω 21 γγγ
→→→

+=  (1) 

όπου: 
→→→→

=⇔ αλγα//γ1  (2) και  

0αγαγ 22 =⇔⊥
→→→→

  (3)  

Η σχέση (1)   λόγω της  (2) γίνεται: 
→→→→→→

−=⇔+= αλγγγαλγ 22   (4) 

Οπότε η σχέση (3) λόγω της (4) µας δίνει: 

1λα5λ5

0αλγα0ααλγ
2

−=⇔=⋅−−

⇔=−⇔=





 −

→

→→→→→→

 

Τελικά από την (4) έχουµε: 

( ) ( ) ( )2,11,213,γ2 =−+−=
→

 

από την (2) έχουµε: ( )2 1,αγ1 −==
→→

 

 

ΘΕΜΑ 4ο  
α. ∆ίνεται η εξίσωση:  

(λ -1)x + (λ+1)y – λ – 3 = 0  (1) Rλ∈  
Οι αριθµοί  λ -1, λ+1 , δε µηδενίζονται ταυτόχρονα για καµιά τιµή του Rλ∈ αφού 
το σύστηµα: 

αδύνατοείναι  

1λ

και

1λ
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Άρα η (1) παριστάνει ευθεία για κάθε Rλ∈ . 
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Για λ = 1 η (1) γίνεται: 
2y:ε042y  :ε 11 =⇔=−  

 Για λ = -1 η (1) γίνεται: 
1x:ε022x:ε 22 −=⇔=−  

Οι ευθείες ε1 και ε2 τέµνονται στο σηµείο Φ(-1, 2) 
Παρατηρούµε ότι για (x, y) = (-1,2) η (1) επαληθεύεται  ανεξαρτήτως του Rλ∈  
αφού: (λ-1)(-1) + (λ +1)2 –λ -3 = -λ +1 + 2λ +2 –λ -3 = 0 
Εποµένως η (1) παριστάνει το σύνολο των ευθειών (φωτεινών ακτινών )που 
διέρχονται από το σηµείο Φ(-1, 2) που είναι η θέση του φάρου Φ 

 
β. Η φωτεινή ακτίνα που διέρχεται από το Κ έχει 

προφανώς εξίσωση: y = 2  
(Αφού yΦ = yΚ = 2) Η φωτεινή ακτίνα που διέρχεται 
από το Λ έχει εξίσωση:  
x = -1    (Αφού xΦ = xΛ = -1) 

Για ΦΜ έχουµε: 
2
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23
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Άρα η ακτίνα ΦΜ έχει εξίσωση: 

( ) 052yx:ΦΜ...1x
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γ. Το Κ απέχει απόσταση από τη ΦΜ: 
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Το Λ απέχει απόσταση από τη ΦΜ: 
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Προφανώς  
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άρα το πλοίο Κ βρίσκεται πλησιέστερα στη φωτεινή ακτίνα που διέρχεται από το 
πλοίο Μ 

 
δ. Το ζητούµενο εµβαδόν είναι το εµβαδόν του τριγώνου ΦΛΜ. Οπότε: 

( ) ( ) 3τµ
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Ε 22

ΦΛΜ =⋅+=⋅=  

(µµ = µονάδες µήκους , τ.µ.= τετραγωνικές µονάδες) 
 


