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ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ: ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 
 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΘΕΜΑΤΩΝ 
 
ΘΕΜΑ 1ο 
Α1. Πρώτο θεώρηµα  διαµέσων, σελίδα 218 – 219 (σχολικό βιβλίο) 
 

 
Α2. Είναι ΑΓ2 – ΑΒ2 = 2ΒΓ·∆Μ, όπου ∆Μ η 

προβολή της διαµέσου µα πάνω στη ΒΓ 
 
 
 
 
 
Β1. Σωστή η Γ 
Β2. Σωστή η E. 3 

 
ΘΕΜΑ 2ο 
α. Έστω Μ η προβολή του Β στην ∆Γ. Τότε, η 

ΜΓ είναι η προβολή της ΒΓ πάνω στη Γ∆. Το 
ΑΒΜ∆ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραµµο, 
άρα είναι: 
ΒΜ = Α∆ = 3 
Εφαρµόζοντας  το Πυθαγόρειο Θεώρηµα στο 

 ορθογώνιο τρίγωνο ΒΜΓ, έχουµε: 
ΜΓ

2 = ΒΓ2 – ΒΜ2 ⇔  ΜΓ
2 = 25 - 9 = 16⇔ΜΓ = 4 
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ΘΕΜΑ 3ο  
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δ. Έστω το εµβαδόν του ζητούµενου χωρίου. Τότε είναι: 
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ΘΕΜΑ 4ο 

α. Το Ο∆ είναι απόστηµα της χορδής ΜΖ, οπότε Μ∆ =∆Ζ.  

Είναι: 
22222 Ο∆RΜ∆Ο∆R∆ΖΜ∆ −=⇔−=⋅  

αφού το ∆ είναι εσωτερικό σηµείο του (Ο,R). 
Οµοίως είναι: 

22 Ο∆R∆Β∆Α −=⋅  
Οπότε είναι τελικά: 
Μ∆

2 = Α∆·∆Β 

β. Το Γ είναι εσωτερικό σηµείο του (Ο,R) άρα είναι 22 ΟΓRΓΕΜΓ −=⋅  και αφού 
είναι ΟΓ = Ο∆, έχουµε: 

22 Ο∆RΓΕΜΓ −=⋅  
Οπότε από το ερώτηµα (α) ισχύει: 

22 Ο∆R∆ΖΜ∆ΓΕΜΓ −=⋅=⋅  
 
γ. Στο τρίγωνο ΜΓ∆, η ΜΟ είναι διάµεσος, οπότε από το  

πρώτο θεώρηµα διαµέσων έχουµε: 
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δ. Είναι: 
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Από  το ερώτηµα (β) είναι: 
22 Ο∆R∆ΖΜ∆ΓΕΜΓ −=⋅=⋅  

Οπότε έχουµε: 
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από το ερώτηµα (γ) 
Άλλος  τρόπος απόδειξης του ερωτήµατος (δ) προκύπτει αν αντικαταστήσουµε στο 
δεύτερο µέλος τις σχέσεις από τα προηγούµενα ερωτήµατα. Είναι: 
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