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ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  
ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ (ΝΕΟ ΣΥΣΤΗΜΑ) 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ (ΠΑΛΑΙΟ ΣΥΣΤΗΜΑ) 

 
ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΘΕΜΑΤΩΝ 

 
ΘΕΜΑ  Α 
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Α3.  Θεωρία σχολικό σελ. 191 
 
Α4.  α.  →  Λάθος 

β.  →  Σωστό 
γ.  →  Λάθος 
δ.  →  Σωστό 
ε.  →  Σωστό 

 
ΘΕΜΑ  Β 
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Β2.  Είναι    1 1

1
1

x x
h x

x x
x

       


1 x

x




x

  2
1 x  

1
0

1x x
 


   

        άρα  h στο   0,1  οπότε και 1-1 άρα υπάρχει  η αντίστροφη 1.h   
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Β3.  Είναι     
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Β4.   lim lim lim 1
1
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  άρα η  1    είναι οριζόντια ασύμπτωτη στο  

 .  

 lim lim 0
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e
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

 
 


 άρα  η  0   είναι οριζόντια ασύμπτωτη στο   .  

 
Ο πίνακας μεταβολών είναι  

 

   
 
 

ΘΕΜΑ  Γ 

Γ1.  Έστω    0 0,x f x   το σημείο επαφής της  fC   με την εφαπτομένη.  

Τότε      0 0 0f x f x x x    . 

Επειδή διέρχονται από το   2, 2A     είναι     0 0 02 2
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Παρουσιάζει  Ο.Ε.  στο  
2


 το  1 0

2 2
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 , f( )   είναι η 2 : x     και 
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Γ3.  Επειδή   f x x     και   0f x x    για κάθε   0,x    η  f  είναι  
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Άρα    0f x x    .   Οπότε 
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ΘΕΜΑ  Δ 

Δ1.  Στα   1,0   και   0,   η  f  συνεχής ως αποτέλεσμα πράξεων συνεχών. 
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Παρατηρώ ότι στο     1,0 0f x    οπότε  f     

Και στο   0, . 
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Άρα  το  
3

4


  είναι κρίσιμο σημείο. 

Επίσης  
       0
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Άρα  δεν υπάρχει   0f   οπότε και το  0  είναι κρίσιμο σημείο. 

Άρα τα κρίσιμα σημεία είναι  0  και  
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.
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Δ2. Από το Δ1  

 
 

Η f παρουσιάζει Τ.Μ. στο -1 το ( 1) 1f   ,T.E. στο 0 το (0) 0f  ,Τ.Μ. στο 
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e
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Δ3.  
0

( ) ( ) ( )f x g x dx


     (1) 

Λύνω  στο  0,  την 5 4 4( ) ( ) 0 0 0x x x xf x g x e x e x e x e             

Επειδή 0 1x   και  
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Άρα 41 xx e    με το = να ισχύει για 0x   .Άρα ( ) ( )f x g x  στο [0,π] 
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0
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1
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2
x x e
e x e xdx e e
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Δ4. Η σχέση γίνεται  
3
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( ) 4 3 ( ) ( )
16 2 4 4

e
f x x f x f x



          
 

  

Προφανή ρίζα είναι το 
3

4
x


  . 

Όμως f παρουσιάζει ολικό μέγιστο στο 
3

4


ισχύει 

3 3
( ) ( ) ( ) ( ) 0

4 4
f x f f x f

 
     με το 

= να ισχύει για 
3

4
x


 .Επίσης 

2
3

0
4

x
   

 
 με το = να ισχύει για 

3

4
x


 . 

 Άρα το 
3

4


είναι η μοναδική ρίζα. 
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