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ΘΕΜΑ Α 
 

A1. Σχολικό βιβλίο σελίδα 31 
A2. Σχολικό βιβλίο σελίδα 22 
A3. Σχολικό βιβλίο σελίδα 87 
Α4. α. Λάθος,    β. Σωστό,   γ. Λάθος,  δ. Λάθος,  ε. Σωστό.   
 
ΘΕΜΑ Β 
 

Β1.  f (x) = x3 - 3x + 4 
f΄(x) = 3x2 - 3 
f΄(x) = 0    3x2 - 3 = 0    3x2 = 3    x2 = 1    x = 1 

x -              -1                     1                   +  
f ΄(x) = 3x2 - 3 + - + 

f (x)    

                                                       τ.μεγ.                     τ.ελ. 
τοπικό μέγιστο : f (-1) = (-1)3 - 3.(-1) + 4 = -1 + 3 + 4 = 6 
τοπικό ελάχιστο : f (1) = 13 - 3.1 + 4 = 1 - 3 + 4 = 2 
 

2

x 1 x 1 x 1

3 (x - 1)f΄(x) 3x  - 3 =  = 
x - 1 x - 1

im im im
  
  Β2. 

(x + 1)
x - 1 x 1

 = (3x + 3) = 6im


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Είναι  f (2) = 6  και  f΄(2) = 9
    (ε) : y - f (2) = f΄(2) (x - 2)    (ε) : y - 6 = 9(x - 2)    
    (ε) : y - 6 = 9x - 18     

  


Β3. 

(ε) : y = 9x - 12

 

 
ΘΕΜΑ Γ 
Γ1. 

Κλάσεις fi% fi xi xifi 
[8 , 10) 10 0,1 9 0,9 
[10 , 12)  x 11 11x 
[12 , 14) 30 0,3 13 3,9 
[14 , 16)  y = 0,3 - x 15 4,5 - 15x 
[16, 18) 30 0,3 17 5,1 
Σύνολα 100 1  14,4 - 4x 

 Το  10%  των παρατηρήσεων είναι μικρότερες του 10, άρα  f1% = 10.  
 Το  30%  των παρατηρήσεων είναι μεγαλύτερες ή ίσες του 16  

άρα  f5% = 30.  
0 0 0

3 3 3

i

i i

2 4

 α  = 108     f 360  = 108     f  = 0,3   
 f  = 1    0,1 + x + 0,3 + y + 0,3 = 1    

 x = x f     14 = 14,4 - 4x    4x = 0,4    x = 0,1
  άρα  f  = 0,1  ,  f  = 

y = 0,3 - x

0,2  κα

    

  

   



3 f % = 30

ι   ,  2 4f % = 10 f % = 20

 

Γ2. 
Κλάσεις xi xi - x  (xi - x )2 (xi - x )2fi 
[8 , 10) 9 -5 25 2,5 
[10 , 12) 11 -3 9 0,9 
[12 , 14) 13 -1 1 0,3 
[14 , 16) 15 1 1 0,2 
[16, 18) 17 3 9 2,7 
Σύνολο    6,6 
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2
i i2 2 2

i i

(x  - x) v
s  =  = (x  - x) f  = 6,6  και  s = s  = 6,6  2,57

v
s 2,57CV =  =  = 0,1836 = 18,36% > 10%
x 14

άρα .

 

το δείγμα δεν είναι ομοιογενές

 

5

5 4

i i i i 5 5 v  = 0,3v
5ι = 1 ι = 1

x v x v  + x v 1780 + 17vx =    14  =   14  =  
v v v

1780 + 17 0,3v     14  =   14ν = 1780 + 5,1ν    8,9ν = 1780  
v

1780     ν =    
8,9

  


  



 
Γ3. 

 ν = 200

 

 
ΘΕΜΑ Δ 
Δ1. Φέρνουμε τη διαγώνιο  ΔΒ, 

η οποία είναι και διάμετρος. 
Πυθαγόρειο θεώρημα στο  ΑΔΒ 
y2 = 102 - x2 = 100 - x2,  άρα 

2y = 100 - x  
(ABΓΔ) = x . y   

2

2 2 2

f (x) = x 100 - x , 0 < x < 10  διότι
 x > 0

 y > 0  100 - x  > 0  100 - x  > 0  x  < 100  x < 10




    

 

 

   

 

2 2 2

2
2 2

2 2

2
2 2 2 2 2

2 2

f΄(x) = x 100 - x  = (x)΄ 100 - x  + x 100 - x
-2x -x             = 100 - x  + x  = 100 - x  +  

2 100 - x 100 - x

100 - x  - x 100 - x  - x 100 - 2x             =   =  = 
100 - x 100 - x 100 - x

 
  



Δ2. 

2
, 0 < x < 10

 

y 
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Επιμέλεια απαντήσεων: Φροντιστήρια «Κελάφας» 
 

2
2 2

2

x > 0
2

100 - 2x      f΄(x) = 0     = 0    100 - 2x  = 0    2x  = 100  
100 - x

       x  = 50    x = 50    x = 5 2

   

 

 

 
x 0                              5 2                              10 

f ΄(x) + - 
f (x)   

 
Η  f  παρουσιάζει μέγιστο για  x = 5 2   και 

 2
y = 100 - 5 2  = 100 - 50 = 50 = 5 2 = x  
άρα το  ΑΒΓΔ  είναι τετράγωνο. 
 

2

2

2

100 - 2 6 28κ = f΄(6) =  = ,  άρα  
8100 - 6

      To  (6 , f (6))  ανήκει στην ευθεία,  άρα  f (6) = 6κ + λ  
7      6 100 - 6  = 6  + λ    48 = 21 + λ    
2





   

7Δ3. κ = 
2

λ = 27

 

 

x 0 x 0

f (1 + x) - 99 1 f (1 + x) - f (1) 1 =  = f΄(1) 
98x 98 x 98

1 100 - 2 1 98                                    =  =  
98 98100 - 1 99

                                    =  ή  

im im
 

 

 

 Δ4. 

1 99
9999

 


