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ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ∆΄ ΤΑΞΗΣ 
ΕΣΠΕΡΙΝΟΥ ΕΝΙΑΙΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΤΕΤΑΡΤΗ 31 ΜΑΙΟΥ 2006 
ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΙ 

ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΘΕΜΑΤΩΝ 
 

ΘΕΜΑ 1o  
 

Α. Θεωρία 
 

Β. 1→  Λ, 2→  Σ,  3→  Σ,  4→  Λ,  5→  Λ,  6→  Σ 
 

ΘΕΜΑ 2o 
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γ. α τρόπος:  
Η σχέση γίνεται: ( ) 5i32z =+−  άρα είναι κύκλος κέντρου ( )3,2K  και ακτίνας 

5R = . 
β τρόπος:  

( ) ( ) ⇔=−+−⇔=−−+ 53y2x5i32yix 22

( ) ( ) ( ) 5R,3,2K53y2x 222 =→=−+−⇔  
 
ΘΕΜΑ 3o  
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Για να είναι συνεχής η f στο 1x 0 =  θα πρέπει να ισχύει 
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x < 1 
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x > 1 
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Επειδή 
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 η f  είναι παραγωγίσιµη στο 1x 0 =  

Ακόµη η f είναι παραγωγίσιµη στο ( )1,∞−  ως πολυωνυµική και στο ( )+∞,1  ως 
ρητή. Συνεπώς η f είναι παραγωγίµη στο R. 

 

ΘΕΜΑ 4o  
 

I.  Πρέπει ( ) 01f =′  είναι ( ) xκ2x6xf 2 −=′  

                                      ( ) 0κ26ή01f =−=′  
                                                               6κ2 −=−  
                                                                     κ = 3 
II. Για κ = 3 
 α. ( ) 10x3x2xf 23 +−  

( ) x6x6xf 2 −=′  

( ) 1xή0x0x6x60xf 2 ==⇔=−⇔=′  
 

x  ∞−               0                           1              ∞+  
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 Η f είναι γνησίως αύξουσα στο ( ]0,∞−  

  Είναι γνησίως φθίνουσα στο [ ]1,0  

  Είναι γνησίως αύξουσα στο [ )+∞,1  

  Για 0x =  παρουσιάζει τοπικό µέγιστο το ( ) 100f =  

  Για 1x =  παρουσιάζει τοπικό ελάχιστο το ( ) 91f =  
 

β. ( ) ( ) ( ) 100f,10x3x2limxflim 23

xx
=−∞=+−=

−∞→−∞→
 

Επειδή η f είναι γνησίως αύξουσα και συνεχής στο ( ]0,∞−  το σύνολο τιµών της 

είναι το ( ) ( )( ]0f,xflim
x −∞→

  δηλ το ( ]10,∞−  

 
γ. ( ) 0α15x25α10x3x2ή5αxf 323 =−+⇔−=+−−=  

Έστω ( ) Rx,α15x3x2xh 23 ∈−+−=  

( ) x6x6xh 2 −=′  

( ) 0xh <′  για κάθε ( )1,0x∈  όποτε η h είναι γνησίως φθίνουσα άρα και 1-1. 

  Οπότε έχει η ( ) ( ) 5αxfή0xh −==  το πολύ µία λύση στο ( ) ( )11,0  
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∆ιότι 14 <α <15 
 
Άρα 14-α < 0 και 15-α > 0 
 
Η h ακόµη είναι συνεχής στο [ ]1,0   και ( ) ( ) 01h0h <⋅  όποτε από Θ. Bolzano η 

( ) 0xh =  δηλαδή ( ) ( )15,14α,5αxf ∈−=  έχει τουλάχιστον µία λύση στο 

( ) ( )21,0 . 

Λόγω των ( ) ( )2,1  προκύπτει ότι η εξίσωση ( ) ( )15,14α,5αxf ∈−=  έχει 

ακριβώς µία λύση στο ( )1,0  . 


