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ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ∆΄ ΤΑΞΗΣ 
ΕΣΠΕΡΙΝΟΥ ΕΝΙΑΙΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΤΕΤΑΡΤΗ 31 ΜΑΙΟΥ 2006 
ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΙ 

ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 
 

ΘΕΜΑ 1o  
 

Α. Αν z1, z2 είναι µιγαδικοί αριθµοί, τότε να δείξετε: 2121 zzzz ⋅=⋅ . 

  Μονάδες 7 
 

Β. Για καθεµιά από τις επόµενες προτάσεις να γράψετε στο τετράδιό σας τον αριθµό 
της και ακριβώς δίπλα την ένδειξη Σ, αν η πρόταση είναι Σωστή, ή Λ, αν είναι 
Λανθασµένη. 
1.  Έστω f πραγµατική συνάρτηση µε πεδίο ορισµού το ∆ και ∆x 0 ∈ . Έστω 

επίσης ( ) 0xf ≠  για κάθε ∆x 0 ∈ . 

Αν ( ) +∞=
→

xflim
0xx

 τότε 
( )

−∞=
→ xf

1
lim

0xx
 

Μονάδες 3 
2.  Έστω α, β πραγµατικοί αριθµοί. Στο µιγαδικό επίπεδο οι εικόνες Μ(α,β) και 

Μ΄(α,-β) των συζυγών µιγαδικών iβαz +=  και iβαz −=  είναι σηµεία 
συµµετρικά ως προς τον πραγµατικό άξονα. 

Μονάδες 3 
3.  Αν µια πραγµατική συνάρτηση f δεν είναι συνεχής σε ένα σηµείο 0x , τότε δεν 

µπορεί να είναι παραγωγίσιµη στο 0x . 

Μονάδες 3 

4. Έστω η συνάρτηση ( ) xxf =  µε πεδίο ορισµού [ )+∞= ,0∆ , τότε ( )
x

1
xf =′  

για κάθε ( )+∞∈ ,0x . 
Μονάδες 3 

5.  Αν ένα τουλάχιστον από τα όρια ( )xflim
0xx +→

, ( )xflim
0xx −→

 είναι ∞+  ή ∞− , τότε η 

ευθεία 0xx =  λέγεται οριζόντια ασύµπτωτη της γραφικής παράστασης της f. 

Μονάδες 3 
6.  Έστω δύο συναρτήσεις f, g ορισµένες σε ένα διάστηµα ∆. Αν  

• οι f, g είναι συνεχής στο ∆ και 
• ( ) ( )xgxf ′=′  για κάθε εσωτερικό σηµείο x του ∆, τότε υπάρχει σταθερά c 

τέτοια, ώστε για κάθε ∆x∈  ισχύει: ( ) ( ) cxgxf += . 
Μονάδες 3 

 

ΘΕΜΑ 2o 
 

∆ίνεται η εξίσωση ( )1013x4x 2 =+−  
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α.  Να λυθεί το σύνολο των µιγαδικών αριθµών η εξίσωση (1). 
Μονάδες 9 

β.  Αν 21 z,z  οι ρίζες της εξίσωσης (1), τότε να υπολογιστεί η τιµή της παράστασης  
2006

221

2

1 iz13zz2zA ++⋅−= . 

Μονάδες 9 
γ.  Αν i32z1 += , τότε να βρεθεί ο γεωµετρικός τόπος των εικόνων των µιγαδικών 

αριθµών z για τους οποίους ισχύει: 5zz 1 =− . 

Μονάδες 7 
 

ΘΕΜΑ 3o  

∆ίνεται η συνάρτηση ( )










>
+−

≤+−
=

1x,
x4

4x8x

1x,λx
4

3

xf
2

 µε Rλ∈ . 

 

I.  Να βρείτε την τιµή του Rλ∈  για την οποία η συνάρτηση f είναι συνεχής στο 
1x0 = . 

Μονάδες 10 
II. Για λ = 0 

α.  να εξετάσετε αν η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιµη στο R. 
Μονάδες 7 

β.  να βρείτε την πλάγια ασύµπτωτη της γραφικής παράστασης της συνάρτησης f 
στο ∞+ . 

Μονάδες 8 
 

ΘΕΜΑ 4o  
 

Για Rk∈  η συνάρτηση ( ) ,10kxx2xf 23 +−=  για κάθε Rx∈ . 
I.  Να βρεθεί η τιµή του Rk∈  για την οποία η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης 

της συνάρτησης f στο σηµείο ( )( )1f,1A  είναι παράλληλη στον άξονα xx′ . 
Μονάδες 5 

II. Για 3k =  
α.  να µελετήσετε την  f ως προς την µονοτονία και τα ακρότατα. 

Μονάδες 8 
β.  να βρείτε το σύνολο τιµών της f στο διάστηµα ( ]0,∞− . 

Μονάδες 5 
γ.  και για κάθε ( )15,14α∈  να αποδείξετε ότι η εξίσωση ( ) 5αxf −=  έχει ακριβώς 

µία λύση στο διάστηµα ( )1,0  
Μονάδες 7 

 
ΕΥΧΟΜΑΣΤΕ ΕΠΙΤΥΧΙΑ  

  
ΤΕΛΟΣ ΜΗΝΥΜΑΤΟΣ 


