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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ  ΘΕΜΑΤΩΝ  

 
ΘΕΜΑ  1ο   
 
Α. Θεωρία σχολικού βιβλίου σελίδα 33 
 
Β. 1  →  Λάθος 
 2  →  Σωστό 
 3  →  Σωστό 
 4  →  Σωστό 
 
ΘΕΜΑ  2ο 
 
  

 

α) Αφού το  Μ  είναι µέσο του ευθύγραµµου τµήµατος   ΑΒ  έχουµε: 

 xM = 
2

ΒΑ + xx
  και  ψΜ = 

2
ΒΑ +ψψ

 

 3 = 
2

1 Β+ x
  και  2 = 

2
1 Β+ψ

 

 6 = 1 + xB  και  4 = 1 + ψΒ 
  

xB = 5   και  ψΒ  = 3 
 
 οπότε   Β(5, 3) 
 
 

β) 
→

ΓΜ= (3 – 4, 2 – 0) = ( -1, 2) 
 

 
→

ΑΒ= (5 – 1, 3 – 1) = (4, 2) 
 

 Είναι 
→→

ΑΒ⋅ΓΜ = -1 . 4 + 2 . 2 = - 4 + 4 = 0 
 

 Οπότε  
→→

ΑΒ⊥ΓΜ  
 
 

γ) 
→

ΓΑ = (1 – 4, 1 – 0) = ( - 3, 1),  οπότε 101)3( 22 =+−=ΓΑ
→

 

 

 
→

ΓΒ= (5 – 4, 3 – 0) = (1, 3),     οπότε 1031 22 =+=ΓΒ
→

 

 

 Άρα    
→→

ΓΒ=ΓΑ  
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 ΘΕΜΑ  3ο

  
 
α) x2 + ψ2 – 2λx + λ2 = 5 ή   Α=-2λ 
 
 x2 + ψ2 – 2λx + λ2 – 5 = 0   (1)   Β=0  
 
         Γ=λ2-5 
 

Είναι : Α2+ Β2  - 4Γ = (-2λ)2  + 02 - 4(λ2  - 5)=4λ2  - 4λ2  + 20 = 20 > 0 
 
 

  

 

οπότε η  εξίσωση  (1) παριστάνει  κύκλο  µε κέντρο  Κ(λ, Ο) και  ακτίνα  

ρ 5
2
52

2
20

===  για  κάθε  τιµή  του λ ∈∈∈∈  R 

  
 
β)   Για λ=1 ο κύκλος  που προκύπτει από την εξίσωση (1) έχει κέντρο    Κ(1,0)  
  
 και ακτίνα   ρ= 5  
 
γ)  Για λ=1 ο κύκλος  που προκύπτει από την εξίσωση (1) είναι: x2+ψ2-2x-4=0 
     Για να βρω τα κοινά σηµεία του κύκλου και της ευθείας  λύνω το σύστηµα: 
  
 ψ=x    ψ=x     ψ=x 
     ⇔         ⇔           ⇔ 
 x2+ψ2-2x-4=0   x2+x2-2x-4=0    2x2-2x-4=0  
 
 ψ=x       ψ=x 
 ⇔      
 x2-x-2=0    x=2 ή  x=-1 
 
 ∆=1+8=9 
 

 
1

2

2
31

2,1

−

±
=x  

 
Άρα  τα  κοινά  σηµεία  της ευθείας και  του κύκλου είναι  τα  Α(2, 2) , Β(-1,-1) 
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ΘΕΜΑ  4ο

  
  
α) Αφού τη χρονική στιγµή t=5 το πλοίο διέρχεται από το σηµείο Α(7,13) άρα 

έχουµε: 
 

 2+κ .5=7  και  λ+2 .5=13 

 5κ=7-2     λ+10=13 

 5κ=5     λ=13-10 

  κ=1      λ=3 

 
 
β) Σε κάθε χρονική στιγµή t η θέση Μ του πλοίου είναι : Μ(2+t, 3+2t) 
 
  
  

 

 x=2+t     t=x-2 
   ή     ή   ψ = 3 + 2(x - 2) 
 ψ=3+2t   ψ=3+2t    ή   ψ = 3 + 2x - 4       
       ή   ψ = 2x - 1 
 

οπότε το  πλοίο  διαγράφει  γραµµή  που βρίσκεται  πάνω στην ευθεία  (ε) 
:        ψ=2x-1  
 

 
γ) Αφού το δελφίνι κινείται παράλληλα προς  το πλοίο κινείται σε ευθεία µε 

συντελεστή διεύθυνσης  λ=2.  Κάθε διάνυσµα κάθετο στην ευθεία αυτή έχει 

συντελεστή διεύθυνσης    λ΄
2
1

−=  

 Ένα τέτοιο διάνυσµα είναι το )1,2( −=δ
r

 µε µέτρο 5)1(2 22 =−+=δ
r

 

 
     Ένα τέτοιο διάνυσµα που να έχει µέτρο 1 (µοναδιαίο διάνυσµα) είναι το  
 









−=−=⋅=

5
5,

5
52)1,2(

5
51 δ

δ

r
r

ra  
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