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ΘΕΜΑ  1o 

 
Α.  

Θεωρία  (Σχολικό Βιβλίο σελ. 95- 96)  
 
Β.  1 . →  Λάθος 
      2. →  Σωστό 
      3. →  Σωστό 
      4. →  Σωστό 
      5. →  Σωστό 
 
ΘΕΜΑ  2ο    

 
α4 = 810 
α5 = 2430             Επειδή είναι  γεωµετρική πρόοδος 
 

α.   ===
810
2430

4

5

a
a

λ      3 

 

β.   Από την σχέση αν  = α1 
. λν -1  για  ν=4  

Έχουµε   α4 = α1 
.  λ3  
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Λύνουµε  ως προς  α1 για λ  = 3 και  προκύπτει   ==
27
810

1a     30 

γ.  Από τον τύπο 
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−
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για ν=6, α1=30 και  λ=3 προκύπτει   6S =
( )

13
1330 6

−
−

=     10920 

 
ΘΕΜΑ  3Ο 

 
Από τον θεµελιώδη  νόµο της  τριγωνοµετρίας  έχουµε   

ηµ2α = 1- συν2α  ⇔ ηµ2α = 1- ⇔
4
2

ηµ2α  = ⇔
4
2

ηµα  =
2
2

±  

 

και  επειδή η  γωνία α  είναι     0<α<
2
π

   άρα    ηµα  = 
2
2

 

 

Όµοια  συν2β = 1-ηµ2β⇔ συν2β = 1 - ⇔
4
1

συν2β = ⇔
4
3

συνβ = 
2
3
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και  0<β<
2
π

       άρα   συνβ = 
2
3

 

α.        ηµ2α  = 2ηµα  συνα  = 
2
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          συν2β = 1  � 2ηµ2β = 1- 2
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β.        συν  (α-β) = συνα συνβ + ηµα ηµβ = 
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γ.   ηµ(α-β) = ηµα  συνβ - ηµβσυνα  = =⋅−⋅
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Άρα   συν(α-β) + ηµ (α-β) = =
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+
+

4
26

4
26

 

                         

= =
−++

4
2626

=
4
62

   
2
6

 

 

ΘΕΜΑ  4ο  

 
α.  Για κ= 3 το πολυώνυµο γίνεται:          Ρ(x) = x3-2x2-3x+1  

Εφαρµόζω  σχήµα  Horner για x= 3 

Φροντιστήριο Μ.Ε "ΕΠΙΛΟΓΗ" - Καλαμάτα Τηλ.: 27210 95352, 96390 http://www.epil.gr



Φ
ροντιστήριο Μ

.Ε "ΕΠΙΛΟ
ΓΗ"

Καλαμάτα

 
 

 

 
1 -

2 
-
3 

1 3 

 3 3 0  
1 1 0 1  

 
Από την ταυτότητα  της ευκλείδιας  διαίρεσης προκύπτει:  
x3 - 2x2 � 3x + 1  = (x � 3) (x2 + x) + 1  
 
Άρα  το πηλίκο είναι: x2 + 1 
 
και  το υπόλοιπο: 1 
 

β.  Για να έχει  µ ία τουλάχιστον  ακέραια ρίζα πρέπει  να  έχει  ρίζα τον  διαιρέτη 
του σταθερού της όρου, δηλ.  1  ή   - 1 .  

 
 Άρα   P(1) = 0  ⇔   1  � 2 + κ  + 1  = 0  ⇔    κ  = 0 
     ή 
       P(-1) = 0 ⇔  - 1  � 2 � κ  + 1  = 0⇔   κ  = - 2 
 
γ.  Για  κ  = 0  έχουµε  την  x3 � 2x2 + 1 = 0 
 

α΄  τρόπος   (Με  παραγοντοποίηση) 
x3 � 2x2 + 1  = 0 ⇔  x3 � x2 � x2 + 1  = 0 ⇔   x2 (x � 1) � (x2 � 1) = 0 ⇔ 
 
x2 (x � 1) � (x � 1) (x + 1) = 0  ⇔ (x � 1) (x2 � x � 1) = 0 ⇔  x = 1 
          

  ή   x2 � x � 1  = 0 

∆ = 5 άρα   x = 
2

51+
   

 
 

ή  x = 
2

51−
 

 
β΄ τρόπος  (Με  σχήµα   Horner) 
 
Από το  (β)  ερώτηµα  για  κ = 0  έχει  ρίζα το  1  άρα εφαρµόζω σχήµα  
Horner  για  x + 1 . 
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∆ηλαδή  η εξίσωση γίνεται   (x � 1) (x2 � x � 1) = 0 
 
 
x � 1 = 0  ⇔    x = 1 
 
ή 

x2 � x � 1 = 0  ⇔   x = 2
51+

  ή x = 
2

51−
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