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ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ Β΄ ΤΑΞΗΣ ΕΝΙΑΙΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 
ΠΕΜΠΤΗ 31 ΜΑΪΟΥ  2001 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ ΘΕΤΙΚΗΣ ΚΑΙ ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

 
ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΘΕΜΑΤΩΝ 

 
ΘΕΜΑ 1o 
Α.1.  
α. Σχολ. βιβλίο σελ. 147 θεώρηµα 2 (iii) 

Επειδή α | β ακέραιος κ, τέτοιος ώστε β = κα, οπότε λβ = λκα  
άρα: α |λβ 
 

β. Σχολ. βιβλίο σελ. 147 θεώρηµα 2 (iv) 
Επειδή α | β και α | γ , υπάρχουν ακέραιοι κ,λ τέτοιοι ώστε β = κα και γ = λα. 
Οπότε: β + γ = κα + λα ή  (β + γ ) = (κ +λ )α 
Άρα: α | (β +γ ) 

 
Α.2. Σωστή απάντηση η β. 

 
Β.1. Σωστή απάντηση η α. 
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Β.2.  (72,112) = (8 · 9,8 · 14)  = 8(9,14) = 8·1 = 8 
 
Β.3. 112 = 72·1+ 40⇔ 40=112-72·1 

72 = 40·1+32 ⇔ 32= 72 -40· 1 
40 = 1·32+8⇔ 8 = 40-1· 32 
32 = 8·4+0 
Είναι:: 8 = 40-1·32 = 40-1(72-40·1) = 2·40 – 72 = 2(112-72) - 72 = -3·72+2·112. 
Άρα: 8 = - 3·72 + 2·112 

 
ΘΕΜΑ 2ο  
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 ΘΕΜΑ 3ο  
 
α.  

( ) ( )( ) ⇒=−+++⇔=−+

⇔=−++⇔=++−

 0y3xy3x0y3x

0y96xx096xyx
22

2222

 

 
( ) ( ) 3xy:ε     ή    3xy:ε 21 +=−−=⇒  

 
β. 1λ    1,λ
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Άρα: Μ (3, 4) 

 
δ. Η εξίσωση της παραβολής είναι: ψ2 = 2ρx 

Επειδή το σηµείο Μ (3,4) ανήκει σ’ αυτή, έχουµε: 

3

8
ρρ

6

16
3ρ216 =⇔=⇔⋅⋅=  

x
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16
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2ψ    :Άρα 22 =⇔⋅=  

 
ΘΕΜΑ 4ο 
 
Α. x2 + ψ2 + 6µx + 8λψ = 0   ή  

(x2+ 6µx) + (ψ2 + 8λµ) = 0   ή 
(x2 + 2·3µ·x + 9µ

2 – 9µ
2) + (ψ2 + 2·4λ·ψ + 16λ2 -16λ

2) = 0  ή  
(x + 3µ)2 – 9µ

2 + (ψ + 4λ)2 -16λ
2 = 0  ή  

(x + 3µ)2 + (ψ + 4λ)2 = 9µ
2 + 16λ2 

Επειδή 9µ
2 + 16λ2 >0 για κάθε ∗∈Rµλ,  προκύπτει ότι είναι εξίσωση κύκλου µε 

κέντρο Κ(-3µ, -4λ) και ακτίνα 22 16λ9µρ +=  

Προφανώς οι συντεταγµένες του Ο(0,0) επαληθεύουν τη δοσµένη εξίσωση. 
 

Β. 
α. Έχουµε Κ(-3µ, -4λ) το κέντρο του κύκλου.  

Θέτουµε: 
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αντικαθιστούµε στην 3µ + 2λ = 0. Έχουµε: 
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Άρα έχουν τα κέντρα τους στην ευθεία ψ = -2x 
 

β. 1η Λύση: 

Επειδή  0ΟΒΟΑ =⋅ , προκύπτει ΟΒΟΑ ⊥       (1) 
Επειδή τα Ο, Α και Β είναι σηµεία του κύκλου, προκύπτει λόγω της (1) ότι η ΑΒ 
είναι διάµετρος του κύκλου.  
Εποµένως η ευθεία (ε) µε εξίσωση x + ψ + 2 = 0 διέρχεται από το κέντρο του  
Κ(-3µ, -4λ). 
Οπότε -3µ - 4λ +2 = 0 (2) 
Όµως έχουµε 3µ + 2λ = 0 (3) 
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Από το σύστηµα των εξισώσεων (2 και (3), βρίσκουµε: 

3

2
µ  και  1  λ −==  

 
2η Λύση: 
Έστω ότι (x1, y1) και (x2, y2) οι συντεταγµένες των Α, Β.  
Αυτές προκύπτουν ως λύσεις του συστήµατος. 
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Επειδή 3µ + 2λ = 0 η (1) γράφεται: x2 +2(1-3λ)x + (2-8λ) = 0 
Έτσι είναι x1 + x2 = 2(3λ-1) και x1 x2  = 2 -8λ. (2) 

Η σχέση τώρα 0ΟΒΟΑ =⋅  γράφεται 
x1·x2  + y1· y2 = 0   ή  
x1·x2  + (- x1-2)( -x2  -2) = 0 ή  
 x1·x2  + ( x1+x2  ) + 2 = 0 
Λόγω των σχέσεων (2) είναι: 
2 - 8λ + 2(3λ-1) + 2 = 0 

3

2
µ και  οπότε  1,  λ  άρα −==  

 
γ. 1η Λύση: 

3

2
µ  και  1,  λ   τιµές τιςΓια −==  

Η ακτίνα του κύκλου είναι: 
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Εποµένως: 
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2η Λύση: 

3

2
µ  και  1,  λ   τιµές τιςΓια −==  

Είναι: x1+x2  = 4 και x1·x2  = -6 
Το εµβαδόν του τριγώνου ΟΑΒ δίνεται από: 
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3η Λύση: 

: γίνεται κύκλου τουεξίσωση η  
3

2
µ  και  1,  λ   τιµές τιςΓια −==  

x2 + ψ2 - 4x + 8ψ = 0 
Οι συντεταγµένες των Α, Β προκύπτουν από την λύση του συστήµατος: 
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Προκύπτει: 

( ) ( )104,102ψ,x 11 +−−=  

( ) ( )104,102ψ,x 22 −−+=  
 
Το εµβαδόν τώρα του τριγώνου ΟΑΒ δίνεται από: 
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