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Ewayoywo Kepdahlaro

(ITpoteiverar va d10teBOVV 2 SIOUKTIKEC DPEC)

270 KEPAAOIO QVTO Ol HOONTEG SOTPOLYLOTEVOVTAL TNV EVVOL0 TOL GLVOAOV KOOMG KOl GYECELS Ko
pa&elg peta&h ouvorwv. Ewdwodtepa

‘Ocov agopd omv §E.1, avtr va pn d1daybel w¢ avtdvopo kepdroto aAld va culnmmbei to vomua
Kol 1 ¥pNoTN TOV STOWEIDOV TS AOYIKNG OTIC WO10TNTEG KOl TPOTAGEIS TOV O1ATPEYOLV TN JOOKTEN
VA (Yo mopadetypa oty 1010mra o-f£0 <> a0 kot B£0 g §2.1 pmopet va diepevuvnbei 1o vonpa
NG 160OVVOLIOG KOl TOV GUVOEGLOV KKOAD).

§SE.2

Ot padntéc avripetoniCovy Yo TPOTY POPA LLE GLGTNHATIKO TPOTO TV £VVOL0 TOV GLVOAOVL KOl
TOV oxécemv Kot mpalewv petald ocvvolwv. Emeidn n €vvola Tov GuvoAoL givol TPOTOPYIKY,
dAadn dev opiletan, ypedletar va TovicBovv o1 Tpoimobécelg mov amattovvTon Yo va BempnOei
L0l GLUAAOYN OVTIKEWEVOV GUVOAO HECO amd KatdAAnAo mapodeiypato (m.y, TO SOVOAO 7OV
amoteheiton amd To Opavio kol Tovg pabNTEC TG TAENG, TO «GUVOAO» TOV YNAOV HadnTdv g
T4ENe).

H avamoapdotacn cuvorwv, oyécemv kot mpalemv avtdv Kabm¢ kot 1 petdfocn oamd ™ pio
AVOTOPAGTOCT GTNV GAAY, LTOPOVV VO VTOGTNPIEOVY TNV KATAVONGN TG EVVOL0C TOL GUVOAOV.

Ot pdiéerg petalh cLVOA®V elval €va TAOICI0 6TO 07010 Ol UABNTEC HUTOPOVV V. DGOV VoMU
OTOVUG GUVOEGHOVG «1» Kou «kow. Eidikd, 6cov agopd o610 cOVOEGUO «1p», Vo emionuovOet n
Sdwpopetikn ToV onuoacio ota Mabnuatikd amd eketvn ¢ amokAeloTIKNG 01algvéng mov Tov
amodidetanr cuvnBmG otV Kabnuepvny ypnomn tov. Ot dpactnpromteg A.1, A2 kat A.3 tov ATIZ
etvou EVOEIKTIKEG Y100 TNV EVVOI0AOYIKN TPOGEYYIGN TNG EVVOL0C TOL GUVOAOV.

Kepdlao 1°



(ITpoteiverar va d10teBOVV 6 SIOUKTIKEC DPEC)

Ot pabntég Exovv EABeL oe emaPn e TV €vvola NG TOAVOTNTAG OTIC TPONYOVUEVEG TAEELS e
EUMEPIKO TPOTO. ZTO KEPAAOO avTO €lodyovtal otV £vvola TNng TOAVOTNTOC LE TOV KAAGIKO
opopd kat e€ockobvtal 610 Pacikd Aoylopd mOavoTHTOV pHE ypnorn ¢ Bewmpilag cuvOAmv.
Ewwortepa:

§1.1

Etvon onpoavtikd ot pobntég va pmopovv va avayvopilovv éva meipapio Toyng Kot va S1oKpivouy Tig
Spopég mov Exel amd Eva outlokpaTikd melpapa (mpoteivetar n dSpactmpiomta A.4 tov AlIY), pe
OTOYO VO UTOPEGOLV GTN GULVEXEIN VO avVIIANEOOLV TNV avAayKn &60y®ynNg TG £Vvolag Tng
TOAVOTNTOC Y10 TN UEAETT TETOI®V TEPAUATOV.

O 7poacdlopiopds Katl 1 OVOTOPAcTACT] TOV OELYUATIKOD YMPOL EVOG TEPAUATOC TUYNG Elval pua
dwdwacio dSVGKOAN Yl TOvg padnTéG, €dkd Otav avtipetomilovv €va melpapa TOHYNG 7OV
TpaypaTonoteitol 6 dvo N mepiocdTepa otdda. Epyodeia, omw¢ to devdpodidypoppa Kot o
wivaxog dumAng €16060v, fonbolv ot povteromoinon evog TEWPAUATOC TOYNG KOl GTNV KATOUCKELT|
TOL SEIYUATIKOV YDpov (mpoteivetau n A.S tov ATIY).

INUOVTIKY Y10 TV KOTovONGoT Kot TNV EMXIALGT TPofANUdToV gival ETiong 1 LETAPPAUCT) CYECEDV
Hetall evieyopévemy amd TN QUOIKY YADGGO o©T YADMGGO TMV GLVOA®MY KOl OVTIGCTPOPO
(mpoteivovrat ot dpactnpromreg A.6 kot A.7 tov AILY).

§1.2

O Khaowog oplopdg ¢ ThavotToc Tpoteivetal va etvan 1 KatdAnén ™ HEAETNG TN GYETIKNG
ocuxvomTag kot Oxt va 600el amhd 0 TLmIKOG Oplopdg (mpoteivetal M OpACTNPOTHTO 7OV
avtiotoyel oto otoyo 1164 touv AITY). Ot kovoveg AOYIGHOV T®V TOAVOTHT®V E1GAYOVTOL Yo
TPOTN PopA Kal, eKTOS omd TOV amAd XEPIGUO TOVG, EIVOL GNUOVTIKO VO ¥PNCILOTTOM B0V 6TV
emtlvon mpoPAnudtwv mov de Ba umopovoov va AvBovv pe TOV KAAGIKO oploud (T
dpactnpromta A.8 tov AIIY )

Na pnv o0waxbel m epapuoyy 3 ot oehida 36, KOO Kol OCKNGES HE OVIGOTNTES
Na pnv yivouv ot acknoelg ¢ B Opddag e mapaypdagpov 1.2

Kepdalaro 2°

(ITpoteiveron va d1ateBovv 15 S10aKTIKEG DPEQ)

270 KEPAAOLO aVTO Ol pobNTéG emavarapfdvouv katl eufabivovy oTig 1310TNTEC TOL GLVOAOL TOV

TPAYUOTIKOV oplOUdV HE 6TOXO Vo BEATIOGOVLY TV Katavonon ¢ doung Tov. H emavédnym kot

meportépm  e€doknon TV pontdv  otov  aAyePfpikd  Aoyiopd  (ahyePpikéc  mpdéelc,

TOPOYOVTOTTOM G, TAVTOTNTEG K.AT) Ogv amoTehel TOV KUPLO GTOYXO OUTOV TOV KEPOAAOIOV.

Ewwortepa:

§2.1

O1 paBntég ouvavTovy SUGKOMEC 6T SIUKPICT) TOV PNTOV OO TOVE APPNTOVE KOl YEVIKOTEPO, GTNV

TavOUNon TOV TPAYUATIKOV opludv 6€ QUOIKOVE, aKEPAOVS pNTOvG kKot appntovg. Ot

SLPOPETIKEG OVOTOPACTAGELS TOV TPAYUOTIKOV oplOpdV emnpedlovV T Topamdve SlEpyucies.

IMa 10 AOyo avtd mpoteivetatl va dobel Eugact ot O1dKpIoN TOV PNTOV ATd TOVE APPNTOVE LE
4

yprion KatAnimv mopadetypdtav, omog ot appoi 3, 1.333..., 1,010101..., 1,1010010001...,
kaBh¢ ko otV Taévounon apliudv ota Pacikd VTOGHVOAN TOV TPAYUATIKOV apBp®dV (O0Tmg
4 3

2 5 6 .1333 k... Hopdhnho, Kot [e aQoppn To Topamdve mapadeiypota, pmopei vo yivet
ocuv{nmon av to ABpoicua Kot To yvouevo 6vo pnTdv 1 600 AppNTOV 1 PNTOL Kot APPNTOL Eivart
pNTOG M AppNTOC.

INUOVTIKO Y10 TOV aAYEPPIKO AOYIGHO Elval o1 LaBNTEC VO KATAVONGOLV TIG 1O10TNTES TV TPAEEWMV.
Ye avtd Ba Ponbnoet M Aextikn Olatvmwon kot 1M Olepedivnon TOV WI0THTOV KOO Kot M
AVOYVOPIoT TNG ONUACIOG TG 160dVVALING, TG CUVETAYMYNG KOl TOV GUVIECUMV «N» KOl «KOD,
e Wwitepn Epeaocn otig 110t teg: o-p=0 < a=0 1N P=0, o-p£0 < 0#0 ka1 0.



Na dobel éupaon otig pebddove amddelEng katl 1dwitepa 68 ALTEC UE TIG omoiec dgv eival

e€OKEIMPEVOL O HaONTEG, OMC 1) YPNON TG OMAY®YNG GE ATOTO Yo TNV amddeln Otl o V2 etvan
APPNTOC KAl TOV OVTUTOPASEIYLLATOC GTNV AmdppIyn TOL 1GYVPISHOV: o' =P = a=P.

§2.2

Ot pobntég, emmpeacuévol amd TN SdoIKOTTA TOV OKEPAINY, GLVAVIOUV SVOKOMEC oTNV
KATOVONoN TG TUKVOTNTOC TOV pNTOV apBudv. Tlpoteiveton va 600l ppacn ot depebhvnomn g
EVVOL0¢ TNG TLUKVOTNTOG KO TG 01000y1KOTNTOG 6Ta BAGIKA VTOGHVOAN TV TPOYUATIKAOV aptOpdv
(mpoteivetar n Opacmpiomra A9 tov AIlY) KabBOE Kol OTIC OHOOTNTEC Kol SPOPES TWOV
WS0TATOV TG 16OTNTOGC KOl TG AVIGOTNTOG, HE ELpach oTIC toduvaptiec: o’ +3°=0 <> a=0 kan =0,
evhd o’ +HB>0 < 00 f) B£0 ko oToL oydMa 1 ko 2 e ek, 56.

§2.3

Ot pobntéc Exovv avtipetomiosl, 6to I'vuvdcto, v amdAvt Ty evOg aplBov ¢ TV ardGTooN
TOL amd TO UNOEV G6TOV AEOVA TOV TPAYLATIKAOV apBp®V. XtV evotnta outh SIVETOL O TLUTTIKOG
OPOUOG TG amOAVTNG TIUNG Kol omodekvoovtal ot Packég 1010mTég ™. Na emonuovOel n
1EB0O0G amOdeIEng TV 110TNTOV TOV AmOAMTOV TWOV (0Tt 1| {nTovuevn oyéon eival 16odHvoun
ue pilo oyéon mov yvopiCovue 0Tt gival aAnong) kot va culnmOel 1 ovayKoOTNTO TOL KTPETEL
(=) Kot Tov «opked» (<) og avTEC.

H yeopetpwn epunveio ¢ amdAvc TN evog aptBuov Kot ¢ amOAVTNG TWNG THG O10POPAS
Vo apBudv eivar onuovtikn, yoti fondd Tovg pabntég va amodhcsovy vonua oty évvola. H
GUVOED, OUMG, TNE AAYEPPIKNG OXEGNC KAl TG YEMUETPIKNG TNG AVOTAPAGTAGNC 08V €ival KATL TOV
yiveton ebKoAa amd TOLg LaBNTEG Kot Yo avTo amouteiton vo, d00el o avTod 1010iTEPT EPLPaON.

Me avmv v évvola mpoteivetal va un d1doBovv, 6T YEVIKY| TOLG LOPQT, Ol

Ix-Xx0I<p < X €(X0-p, XoHP) & Xo-p<x<Xo+p KaOnOG kat Ix-x[>p & x €(-oc, Xp-p) U (Xotp, +¢) &
X<Xp-p N X>Xotp KOO KOl 1 YEOUETPIKN EPUNVEIR aVTOV, £meldN €lval oD 6VGKOAO Va yivouv
KatovonTd amd Toug HoBNTEC 6 avth TN QAo ™ aAyePpiknig Tovg eumelpiag. Avtibeta, ot
HaONTEG UmopovV v GO0V e TO TOPOTAVED UEGH OO GUYKEKPLEVA Tapadelypota (T.y. M
avicwon Ix-2I<3 onuaivel. «motot eivan o1 ap1Bpol mov améyovy omd 10 2 amOCTACT MKPOTEPT TOV
3;» Onh.

Ix-2I<3 & d (%, 2) <3 < -1<x<5).

-1 2 5
—e® < ®

3 povadeg 3 povadeg

[porteiveral, opmg, va yiver dwompayudtevon tov oxécenv IxI<p <-p<x<p ko IxI>p < x<-p 1
x>p. H dpacmpiomra A.10 tov AITE vroompilel TV Topamdve TpocEyyion.

§2.4

Ot pobntég éxovv MOM avietonicsl, oto [vpvacio, Tic tetpayovikég pileg Kot duvapelg pe
aKEPULO EKOETN KOOMG Kal TIC O10TNTEC AVTAOV. XTHV EVOTNTO OVTH YIVETAL EXEKTACT GTN V-00TN
pila ko ot Svvoun pe pntod ekbérn. Na emonuaviel n dwnpnon 1oV 1010THTOV TOV SLVIUEDY
LE OKEPALO EKOETN KO 6NV TTEPITT®GN TOL pNTov ekBéT. [Ipoteivetal | dwmpaypdrevon anidv
acknoewv. ['a va avaderyBovv to TAEOVEKTHUATO, TG XPNONG TOV WOI0THTOV TOV PLdV, EVOVTL TNG
XPNONE TOL VITOAOYIOTN TGEMNG, TpoTEiveTal Lo dpactnprotnta cav ™ A.11 tov ATIZ.

Kepdlawo 3°
(ITpoteiveron va dtateBovv 10 S10aKTIKEG DPEQ)



310 KeQOAAO aVTO Ol HabNTEC UEAETOVV GuoTnuaTIKG Kot diepevvovy eéicmoelg 1% ko 2%
Babuov. Q¢ Waitepn mepintmon eéetaleton n eéicwon X' =a. E1dikotepa:

§3.1

Ot pobntég, oto INvuvdoio, xovv dompayuatevdetl avaivtikd ™V exilvon e€lo®oemV TG LOPPNG
ax+B=0, tng omoiag o1 cuVTEAEGTEC o Ko B etva GuykeKpiuévor aplBpol. Zuvavtovy SVGKOAIEG 6T
uetdfaocn amd Vv emilvon poag tétolag popong eéicmong otnv emiAvon TG YEVIKNG HOPPNS
ax+B=0, yioa dvo Kvpiwg Adyovg: a) eivar SVGKOAOC O SLOYMPICUOG TNG EVVOLNG TNG TAPUUETPOV
amd v évvola ¢ petaPAnc kot B) dev elvar eowceiwpévol pe ) dwdikacio ¢ depedvnong
YEVIKAL.

Mo 1o Adyo avtd, mpoteiveronr vo 000el TPOTEPAOTNTA GTNV OVAYVAOPIST TOV POAOV TNG
TOPOUETPOL o€ o, mapapetpikn eficmon 1°° Pabuov péca amd N Slompayudtevsn e
TAPOUETPIKNG e&lomong mov eptlapfaveTar ot Bempio avtig T™C Tapaypapov (oxoikod PiAio,
oeh. 80). o mapddetypa, umopel vo (nmBel amd Tovg padnTéC va Acovv v eficwon v
OCUYKEKPIUEVEC TWWES TOL A ( Ty A=2, A=5, A=1, A=-1) KOl OTN GULVEYEID VO TPOCTOONGOLY Va
STVTOGOLVY YeVIKA cupmepAcpaTo Yoo kKdBe Ty ¢ mapapétpov A. Ilpoteiveron, emiong, mpog
dwmpaypdrevon 1 Spactpidmra A.12 tov AIIY xabdg Kot M emiAvon OTADOV TOPUUETPIKOV
elomoenv kat amAmv eélomoewv mov avayovtal o€ e€lcmoelg 17 Pabuot (6nwe n doknon 10 g
A’ Opddag).

IMa kaAbTepn Katavonon Kot EUTES®MGT) TOV O10THTOV TOV ATOADTOV TILAOV, TPoTeiveTal Vo 600l
Wwitepn épgaon oe e€lomoelg, O0nmg N Ix-51=-3, v omoia dvokoha yapakmpilovv ot padntég
amo TV apyn ®¢ advva.

§3.2

H enilvon e€lodoemv TG LOPPNC X =0l VO TEPLOPIGTEL 6E AMAEG EEIGMGELS.

§3.3

H enilvon ¢ eéiooong ax’+px+y=0, a0 ot YeVIK TG HOPPH HE TN HEDOSO KGLUTANPOONC
TETPAYDOVOLY €lval pio 01001KaGia Tov SUGKOAEVEL TOVE pabntég. TlpoteiveTan va ¥pnoyoTomcouvy
ot pofntéc ™ pébodo TG «GLUTANPOONG TeTpaydvovy TphTo ot elohoelg 2°° PBabuol ue
OUVTEAEGTEG GULYKEKPIUEVOLG aplBUOVE Kol 6T GLVEXEW pe TN Pondela Tov ekToudeVTIKOD Vo
YEVIKELGOLV TN S10d1KaGiaL.

Eniong, mpoteivetal n exilvon oamhmv eichdoemv mov avayoviol oe eélomoelc 2°° Pabpot (6nmg ta
mapoadeiypara 1 kot 3) kot va 600etl Euepoaocn ot povrelomoinon kot exilvon mTpofAnudtov pe
ypnon eélomoewv 2% Pabuod (tpoteivovial ot dpactnplotnteg A.13 kat A.14 tov ATIY).

O1 t0mot Tov Vieta emrpémovy 6Tovg pobntég ite va katackevacouvy pia eéicmon 2°° Babuov ue
dedopévo 1o dbpoicpa kot To yvopevo pilodv g gite vo Tpocdlopicovy amevbeiog Tig pileg g
(Bpiokovtag 6vo apBuovg mov va éxovv dBpotspa S kot yvopevo P). Tpoteivetar va {nnBel amod
TOLC HOBNTEC, VIO popEN GoKNoMG, VO TPOCIOPIGOVY OVTOVE TOVLC TUMOVE KOl VO TOVG
YPNOYLOTOWGOVV GTNV EXIAVGT GYETIKAOV TPOPANUATOV.

Kepdalaro 4°

(ITpoteiverar va d10teBoVV 7 SIOOKTIKEC DPEC)

310 KEQAAALO aVTO Ol LAONTEC LEAETOVV GLUGTNLLOTIKA Kol S1EpELVOVV avicmOoelg 17 kat 27 Babpov
Ewwortepa:

§4.1

O1 pobntég, oto I'vpvasio, £xovv drampaypatevdel avorlvtikd Ty enilvon avichoemv 1°° Babuon
LE CLYKEKPIUEVOVG GLVTEAESTEG. EKTOC amd T ¥pnom TG oplOUOYPAUNG, Y10 TV ATEWKOVIGT) TOV
oLVOAOL ADGEMV UG avicmons, TPoTeiveTal v 000el EUpaoT Kot Gt ¥pNon TOV SlGTUATOV
TOV TPOYHOTIKOV oplOU®dV Yoo TNV TOPOTAVE OTEWOVIOT], ®OC EPAPLOYN TNG OVTICTOYMG
vromapaypdeov ¢ §2.2. Na culntmBovv opotdtTeg Kot S1apopéc avapesa oty e&icmon Kot mv
avicwor), ©¢ TPOC TN d1adIKaGia TG ETTAVGNC TOVE KAl TO GUVOAO TOV AVGEDY TOVG.

Mo xoAVtepn Katavomon Kot eumédmorn TOV 1O10THTOV TOV ATOATOV TIUOV, TPOTEIVETOL VO
ABovv amd Toug pHabnTég Ko aviedaoelg Ommg ot Ix-51<-3 1| Ix-5I>-3, twv omoiwv T Ao, av Kot
TPOKVTTEL OO oA TopaTHPN G, dev TV avayvepilovv dueca ot pabntés. TlpoteiveTon emione va



dobei TpotepodTTO 6T POVIEAOTOINGN TTPOPANUAT@V pE xprion avichoemv 17 Babuov, omang yio
mapadetypa n doknon 11 meg A" Opddag kot ot acknoelg 3 kot 4 g B” Opddac.

§4.2

H Swompayudrevon avichoewv 27 Babuot yivetat yio Tpdtn eopd otnv A" Avkeiov. Ilpoteiveran
va d00el Eupactn ot dlepevlvNoN TG TAPOYOVTOTON GG TOL TPLOVVLOV, OTTOV yiveTatl Eavd ypnomn
™G HEBOSOV «GUUTANPWOGNG TETPAYDVOLY, MGTE Va, Un d0BoVV amevbeiog To. GLUTEPACUATO, QVTNG.
2T0V TPOGOOPIGUO TOV TPOGMUOL TOL TPIWVOUOL, TOPOTNPEiTal Guxvd ot uadntéc va
TAPOPAETOVV TO TPOCNLLO TOV GUVTEAESTN TOV OELTEPOPABLLIOVL OPOV 1| VO GLYYEOLV TO TPOGN O
™G SaKpivovcag UE TO TPOGNUO TOV TPIOVOUOL (T.y. 6tav A<O, Bempovv OTL KOl TO TPIOVULO
TAIPVEL APVNTIKEG TYEG).

Ta mapamdve TpofAquata cuyva avtipetomiloviot pe 010popa «TEXVAGHATO» LE To GOUPOAN «+»
Kol «-», (OCTE VO TPOCIOPIGOVV Ol HOBNTEC TO TPOGNUO TOV TPIWVOUOL KOl VO, ETADGOLV
avichoelg 2°° Pabuov. TEroleg mPoceyyicels 0 GLVOEOVTIOL HE TNV KOTOVONGT TOL TOTE &val
TPLOVLLO TOUPVEL OETIKEG KOl TOTE APVNTIKEG TILEG.

IMa to Adyo avtd mpoteivetal va d00el Eppacn otV KaTavonoT ¢ 01001Kaciog TPOGIIOPIGHOV
TOL TTPOGNOV TOV TPIOVVLOVL (.Y HECH amd TN UEAETN TOV TPOCNLOV TOV TOPAYOVIMV TOV Kol
TOVL GLVTEAESTY| TOV OguTepoPdduiov dpov, OTaV AVTO TOPAYOVTOTOIEITAL) KO GTN] GLVEXELD OTN
YPNON TOV GLUTEPAGUATOV Y10 TV enilvon avichoemv 2°° Pabuod. H poviehonoinon kot eniivon
npoPAnudTev pe ypron avichoemv 2% abuov (m.y. n dpactnprotnta A.15 tov ATIX ko 1 doknon
7 ¢ B’ Opddag) Aettovpyov Tpog otV TV Katevbuvor).



